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Let f be- a meromorphic function in the plane. We say that 

f is real if it assumes only real values (.or oo ) on the real 

axis. We shall consider the following conjecture of Hellerstein, 

Shen and Williamson flj .

Conjecture 1. Let F be real, transcendental, meromorphic, 

not entire, with only real poles. If F , F', and F** have 

only real zeros, then

(1) F(z) = A tan(az + b) + B

or

(2) F(z) a A (tan(az + b) - (az + b))

where A f 0 , a /= 0 , b and B are real constants.
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This conjecture does not hold. He choose

F(z) = (tan z + c) tan z

where c is real and |c | 2 vr . Then F is real and

transcendental with only real poles, and a direct calculation 

shows that F , F' and F" have only real zeros.
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STRESZCZENIE .

Podano kontrprzykład na postawioną w r. 1983 hipotezą dotyczącą 

postaci funkcji meromorficznych P, rzeczywistych na osi rzeczywistej, 

mających jedynie rzeczywisto bieguny 1 takich, że P, P', P" mają 

jedynie rzeczywiste zera.

PE3BKE

B flaKHofl padoTe npcflCTaaJieH KOHTpnpwwep Ha nocTaB^eHHyn 
s 1983 r. ranoTeay OTHOCflmy»en k bhay „epoMop$Kux <j>yHKHMfl F , 
BeaieCTD.e.HHUX HS fleflCTBiflTeJIbHOii OCH, KMe»U(KX TOAbKO AefiCTBHTeJtbHtie 
nOJinCŁ! K TBKHX, HTO F, F , F’ ’ K«e»T TOAbKO AeflCTBHTeJtbHŁte HyjIH.


