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KONSTANTY RADZISZEWSKI

Sur une fonctionnelle définie sur les ovales
O pewnym funkcjonale okreslonym na owalach

06 opnom hyHKIHOHaJIe, ONpeeieHHOM Ha BBINYKJBIX (PHrypax

1. M. Biernacki a énoncé I'hypothése suivante:

Si P(p) désigne Vaire du rectangle circonscrit ¢ ovale plan R, dont
un coté fait avec une direction fire l, 'angle ¢, et si S désigne Vaire de
Povale R, alors on a l'inégalité
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Pour établir cette inégalité nous prouverons d’abord que

on

0j‘P(tp)dtP=4'f h(¢)h(l<p + -é—}dw

0

ou h(gp) désigne la fonction d’appui, c’est-a-dire si M est un point inté-
rieur de R, alors h(p) est la distance du point M a la droite d’appui de R
perpendiculaire & la direction qui fait avec la direction 1, l'angle ¢.

Observons que P(g) =d(p)d(p + n/2), ou d(p) désigne la largeur de
I'ovale R dans la direction ¢. (Les notions bien connues de droite d’appui,
de fonction d’appui et de largeur sont définies dans [1] respectivement
pp. 4, 24, 51). De la on obtient
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+hb+——ﬂ:h_-lmwhW+ )dw+!14¢+ a) h(g)dg +

’:

+ l h(w+n)h(w+ -n)de + !h(¢+ ,h(q' +a)dp=4 | h(q) o+ )dfp.

Maintenant soit M le centre du plus grand cercle inscrit dans R et r
son rayon. Dans ce cas on a l'inégalité

Ir—h(w)l‘r—h(rp—}- '2‘-) S

<'est-a-dire

h(qo)h(r,+—) hig) +rh(p+ o) —r°
d'ou
Jn o

Ih hhp+z|d¢ r|h<¢)d¢+rlhl¢+ \dqn—an2~—2rL—2nr-

0':-[ 2.:1
L= | higidg
0
est périmétre de R. De la
) S — 27ZS ) 77;7§
2t & 4(rL—ar?) '

1
o | Plgldg 4uh>ﬂm+-wq
o

En tenant compte de l'inégalité bien connue [2] p. 61 établie par
Bonnesen:
S<rL—ar*
on peut donner a notre inégalité la forme
S
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2. De l'inégalité démontrée ci-dessus on déduit aisément une iné-
galité établie par Bieberbach [1] p. 76 pour les ovales plans, a savoir
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ou D désigne le diameétre de I'ovale.
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3. L'inégalité démontrée dans 1. entraine aussi immédiatement une
inégalité due & Hayashi [1] p. 81, en effet

E. S 22S  2aS
4 2n . 2 2DL
| 7 i
o dwafe+ g\ dg D |ddg
"o ! 0
donc
DL > 48.
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Streszczenie
W pracy tej dowodzi sie, ze
~S 7

in
1
4_7'0( P(p)dg

gdzie P(p) oznacza pole prostokata opisanego na owalu R, ktérego bok
tworzy z ustalonym kierunkiem kat ¢, a S oznacza pole owalu R.
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rge P(p) obo3HawaeT mnJOLIAAbR MPAMOYTOJBHMKA, OMMCAHHOTO Ha BbIMY-
KJoit durype R, kOoTOpOro c¢TropoHa obpasyer ¢ 3apMKCUPOBAHHBLIM Ha-
1paByieHNeM yros @, a S obo3HavaeT mJomaAbL BBIMYKJON uryps! R.






